4y -2 — 1 a) Koliko resenja ima sistem jednacina ako je a = 0?7 Resiti ga u tom slucaju
S y B 9 matri¢nom metodom. b) Koliko resenja ima sistem ako je a = 17 Odrediti skup Rgs

2
v 3y +az svih resenja (uredenih trojki realnih brojeva) sistema linearnih jedna¢ina S u ovom
ax +2y 43z = 8

slucaju a = 1. c) Ispitati kakav je sistem za a = —5 i napisati Rs.
Resenje: 1 1 —2
a) Za a = 0 imamo da je da je determinata sistema jednacina S jednaka Ds=|2 3 0 | =
0 2 3
—1. (3-3—2~o) 1. (2-3—0-0) _9. (2-2—0-3) — _5, &0 znadi da je sistem odreden, pa sledi
I ‘ 30 1 -2 ’ 1 =2 ]
¢ 4y 22 =1 [z 11 277" [1 29 2 3 50 1
1 20 1 -2 1 -2
2 +3y =9<|ly|(=123 0 9 | == — - 9 |=
+2y 43z =8 0 2 3 8 ’ 03 0 3 20 8
vomee = ‘ 2 3] |11 11
| |0 2 0 2 2 3 i
9 -7 6 1 —6 g
Ll -6 3 -4 |- |9 |=%-| 11 |=]| % |,stomaciz=S,y=4ir=_
4 -2 1 8 —6 2
b) Za a = 1 sistem S ekvivalentan je sa
rx 4y -2z =1 r +y -2z =1 r="72—6 _
20 +3y +z = 9 y 45z = T y=—5z+7 fis = i{(:fn_nG’(thl?’Z)'Z € R}
r +2y +3z = 8 y +5z =7 0= pa Je sistem heodreden.
c) Za a = —5 sistem S ekvivalentan je sa
r 4y —2z=1 2 +y —2z2=1 o +y —2z= 1
2 +3y -5z =9 y —z= T y —z= T
-5 +2y 43z =38 Ty —T7z =13 0= -36
pa je Rs = () tj. sistem nema resenja.
S 2i _—;z +;z i _; Neka je S sistem linearnih jednaéina sa nepoznatama z,y, z i neka je
Sr —py 422 = 0 p realni parametar toga sistema jednacina S.

a) Za koje vrednosti parametra p sistem S je odreden’b) Resiti sitem S za p = 0 matricnom metodom.c) Za
koje vrednosti parametra p sistem S je kontradiktoran (protivurecan)?d) Za koje vrednosti parametra p sistem S je
neodreden? Napisati skup resenja.

Resenje:
11
a)Ds=|2 -2 pl=—44+p>—4-3p)+(—2p+6)=p>+p—2<p=1Vp= —2, pa je sistem odreden za
1 —p 2
p#F1Ap# -2
b) Nekajep=0=D = —2. Tada je -20) |11 11
Thy+z=2 x 11 117 2 0 2 021 ]-20 2
. 2 0 11 11
2e-2y+0=-2< |y | =2 -2 0 -2 | = 5= —' ‘ —’ ' -2 |=
32— 042z =0 2 3 0 2 0 B 521 120 0
2 =2 1 1 1 1
13 0] |30 2 -2 | |
-4 =2 2 2 -4 =2 2 —1 2
=—3 -4 -1 2 2 =l -4 -1 2 1 |= 3]tj.(x,y,z)(2,3,3)<:>x2,y3,z3
6 3 —4 0 6 3 —4 0 -3
c)Za p = —2 sistem S ekvivalentan je sa
r +y +z = 2 z +y +z = 2 x +y +z = 2 pa je sistem kontradiktoran.
2c -2y —2z = -2 —4dy —4z = —6 -4y —4z = —6
3z 42y +22 = 0 —y -z = —6 0 = -3
d) Za p = 1 sistem S ekvivalentan je sa
r 4ty 4z = 2 r +y +z = 2 r 4y +z = 2 Rs ={(3y —4,y,6 — 4y)|y € R}
2r 2y 4z = =2 —4dy —z = —6 -4y —z = —6 pa je sistem neodreden.

3. —y +2z = 0 -4y —z = —6 0 = 0



a) Za koje vrednosti parametra p sistem S je odreden?

r 4y +pz = 0 b) Za koje vrednosti parametra p sistem S je neodreden? Napisati skup reSenja.
S: T 2y +3z = -6 C) Za koje vrednosti parametra p sistem S je kontradiktoran (protivurecan)?
3z 4py +52 = 6 d) Resiti sitem S za p = 1 matriénom metodom.
1 1 p
a)D,=|1 2 3|=1- (2'5—3-p> 1. (1'5—3.3) +p- (1'p—2-3> — =0 p=p =2Vp=ps =T.
3 p o

Odavde sledi da je determinanta Dg razli¢ita od nule za ’ PE2NDPFET ‘ tj. tada je sistem S odreden.

b) Za p = 2 sistem S ekvivalentan je sa

T 42y 43z = =6 y +z = =6 y=—2-6 sistem ’S je neodreden za p = 2 |.
3r +2y 45z = 6 -y —z = 6 0=0
C) Za p = 7 sistem S ekvivalentan je sa
x 4y 47z = 0 r +y 47z = 0 r 4y +7z = 0 Sistem
z +2y +3z = -6 y —4z = -6 y —4 = - ’ S je kontradiktoran za p = 7‘.
3z +7y +5z = 6 4y —16z = 6 0 = 30
d) Resavamo matricnom metodom za p = 1.
[ ‘2 3‘ _'1 1‘ )1 1‘ ]
T 4y 4z = 0 x 11 177' o 15 Lo 23 0
. 1 3 11 11
x 42y 43z = 6|y =1 2 -6 | =3 - = —6 | =
3 +y +5z = 6 3 15 6 3 5 35 L3 6
vy - ‘ 12 |11 11
| |3 1 3 1 1 2] |
T -4 1 0 7T -4 1 0 5
=il 4 2 —2|-|-6|=| 4 2 -2 —1 | =] —4 |. Znadi |z =5,y = —4,2=—1|
-5 2 1 6 -5 2 1 1 —1
a) Za koje vrednosti parametra p sistem S je odreden?
r +py —z =0 b) Za koje vrednosti parametra p sistem S je neodreden? Napisati skup resenja.
S: r =2y -z = 4 C) Za koje vrednosti parametra p sistem S je kontradiktoran (protivurecan)?
3z 4y —pz = 4 d) Resiti sitem S za p = 2 matricnom metodom.
1 p —1
a) Do=|1 =2 —1|=1-((=2)(-p) = (-1)-4) =p- (1- (=) = (=1)-3) =1 (1-4= (=2)-3) =p* ~p—6
3 4 —p
Ds=0&p=p1 =3Vp=py=—2. Odavde sledi da’sistemSzap;éS ANp#—=2 je odreden.‘
b) Za p = 3 sistem S ekvivalentan je sa
—z = —y = - 12
r +3y z = 0 z +3y —=z = 0 x:zi— 5 Rs = {(z + %,—%,zﬂz e R}, tj.
r -2y —z = 4 -9y = 4 Yy="5 itm’S' neodreden —3‘
3z 44y -3z = 4 —5y — 4 0=0 Sistem [o Jo icodreden zap = 9}
C) Za p = —2 sistem S ekvivalentan je sa
r 2y —=z =0 r -2y -z =0
x 2y —z = 4 0 = 4 Sistem ’S je kontradiktoran za p = —2. ‘
3x 44y +2z = 4 10y +52 = 4
d) Resavamo matricnom metodom za p = 2.
“—2 —1‘ _’2 —1’ ‘ 2 —1“
r 42y —z = 0 21 1 2 —177'To 42 42 -2 -1 0
1 1 -1 1 -1 1 -1
r =2y -2z = 4&e|yl=1 -2 -1 4l=="|— - 4 | =
3v +dy -2z = 4 3 4 -2 4 ! 52 5 2 b 4
S S . 12| |12 12
13 4 3 4 1 -2
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